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Att forflytta sig i en graf

Definition (Vandring, viig, stig, cykel).

1. En wandring i en graf &r en vandring fran hérn till hérn lings kanter. En vandring kan
beskrivas genom att man rdknar upp passerade hoérn i ordning.

En vdg ar en vandring som inte anvinder samma kant flera ganger.
En stig dr en vig som inte passerar samma horn flera ganger.

En krets dr en vig som &r sluten, det vill séiga borjar och slutar i samma horn.

BRI

En cykel &r en sluten stig.

Ovning 1. Ange en vandring, en vig, en stig, en krets och en cykel i grafen G i Figur 1 nedan.

Figur 1: Grafen G.

Ovning 2. Kortaste viigen mellan tva punkter ir alltid en stig. Forklara varfor.

Definition (Sammanhéngande graf). En graf & sammanhdingande om det finns en stig mellan
varje par av horn i grafen. En graf som inte 4r sammanhéngande sonderfaller i ett antal sam-
manhdngande komponenter, det vill sdga delar som var och en &r sammanhingande men som
saknar forbindelser.

Ovning 3. Avgora huruvida grafen G i Figur 1 #r sammanhingande.

Ovning 4. Ange ett example av an graf som ej dr sammanhiingande.



Ovning 5. Fundera pa nagot problem som kan illustreras med en graf som rimligen borde
vara sammanhédngande. Fundera &ven pa nagot problem dir grafen antagligen inte &r sam-
manhéngande.

Definition (Euler och Hamilton).
1. En Hamiltonstig dr en stig som besoker varje horn i grafen exakt en gang.
2. En Hamiltoncykel ar en sluten Hamiltonstig.
3. En Fulervdg dren vig som gar langs varje kant i grafen exakt en gang.

4. En FEulerkrets ar en sluten Eulervig.

Ovning 6. Avgér huruvida “kuvertgrafen” K i Figur 2 nedan har en Hamiltonstig respektive
Eulervig.
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Figur 2: Kuvertgrafen.

Ovning 7. Avgér huruvida den kompletta grafen K5 har en Hamiltoncykel respektive Euler-
cykel.

Ovning 8 (Knepig!). Visa att Petersens graf har en Hamiltonstig

Ovning 9 (Knepig!). Ar det mojligt att ga in och ut ur den nedanstaende ritade ligenheten pa
ett sadant sitt att varje dorr gars igenom exakt en gang?
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